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KOMPLEKS ARGUMENTLI FUNKSIYA INTEGRALI. 

ODDIY KONTUR UCHUN KOSHINING INTEGRAL TEOREMASI VA UNING 

TATBIQLARI 

 

G`affarova Dilfuza Shavkat qizi (NavDPI o`qituvchisi) 

Ashurova Gulshan Shuhratovna (NavDPI o`qituvchisi) 

Narzullayeva O`g`iloy Bahrom qizi (NavDPI talabasi) 

 

Tayanch iboralar: Silliq chiziq, kompleks argumentli funksiyaning integral 

yig’indisi, integral, boshlang’ich funksiya, parametrga bog’liq integrallar, integral 

belgisi ostida limitga o’tish, takroriy integrallar, bir bog’lamli soha, analitik funksiya, 

differensiallanuvchi funksiya, Koshi integrali.   

)(zfw   kompleks qiymatli uzluksiz funksiya L  chekli egri chiziqda aniqlangan 

bo’lsin. L  egri chiziqni a = 0z , 1z , . . . , nz =b  nuqtalar yordamida 1S , 2S , . . . , nS  yoylarga 

bo’linishini qaraymiz, bu yerda  a  chiziqning boshi, b  esa oxiri. kS –yoyning uzunligini 

kl  bilan belgilaymiz va k
nk
l
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integral yig’indini tuzamiz. 

Ta’rif. Agar (1) integral yig’indi 0  da kz  va k  nuqtalarning tanlanishidan 

bog’liq bo’lmasdan aniq chekli limitga ega bo’lsa, bu limitga )(zfw   funksiyaning L  

egri chiziq bo’ylab integrali deyiladi va  
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ko’rinishda yoziladi. 

Teorema. (Koshi teoremasi bir bog’lamli soha uchun). Agar )(zfw   funksiya bir 

bog’lamli chegaralangan D  sohada differensiallanuvchi bo’lsa, u holda shu sohaga 
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qarashli bo’lgan ixtiyoriy L  to’g’rilanuvchi yopiq egri chiziq bo’yicha olingan 

integralning qiymati nolga teng bo’ladi, ya’ni       

 

L

dzzf 0)(  

Tarif. D  sohada )(zF  funksiya )(zf  funksiyaning boshlang’ich funksiyasi deyiladi, 

agar barcha Dz  uchun )()( zfzF   bo’lsa. 

Teorema. Agar )(zf  funksiya bir bog’lamli D  sohada differensiallanuvchi bo’lsa, 

u holda bu funksiya shu sohada boshlang’ich funksiyaga ega bo’ladi. 

Teorema. Agar )(zf  funksiya bir bog’lamli D  sohada differensiallanuvchi bo’lsa, 

u holda Nyuton-Leybnis formulasi  

)()()( 01

1
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zFzFdf
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o’rinli bo’ladi. 

Endi o`rganganlarimizni ba`zi misollarga tatbiq qilib chiqamiz: 

1-Misol  Berilgan integralni hisoblang: 

 ,)(= 2 dzzzzI 


 

bu yerda   chiziq 1|=| z  aylananing yuqori yarmi, ya'ni .arg0,1||  zz  

Yechish. I  ni hisoblash uchun  irez =  aylana tenglamasidan foydalanamiz. 

Bizning misolda 1;=0,= r   

 1.==,0,=,=   iiii eezzdiedzez   
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   2-Misol. Ushbu integralni hisoblang:  
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 ,Re= dzzI 


 

bunda   chiziq titzz )(2=)(=  , 10  t  tenglama bilan aniqlangan. 

  Yechish. Ma'lumki,  

.24==)(=1modRe;=,2=
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bo`ladi. 
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